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Nivel 3 ( 1° e 2° anos do ensino médio)

1. O Ano 1978 foi peculiar, pois a soma dos nimeros formados pelos seus dois primeiros digitos
e pelos seus dois ultimos digitos é igual ao numero formado pelos dois digitos do meio, ou
seja, 19 4+ 78 = 97. Quando serd o proximo ano peculiar?

2. Deseja-se colocar os nimeros de 1 a 6 nos pontos A, B, C, D, E, F, dispostos como na figura
abaixo. Defina Sxyz a soma dos ntimeros escritos nos vértices do triangulo XY Z.

(a) Determine o valor maximo de Sagr + Sppr + Scpr + SpEF.

(b) De quantas maneiras podemos colocar os nimeros de forma a obter o valor méximo do
item anterior?

3. De quantas maneiras é possivel pintar as casas de um tabuleiro 3 x 3 com 5 cores de modo
que cada linha, coluna e diagonal possua 3 cores distintas?

4. Encontre todas as solugoes reais da equagao

r —6— 22
\/4—:c\/4—(x—2)\/1+(x—5)(x—7):55.

5. Sejam ABC'D um paralelogramo e P um ponto no lado C'D. Sejam @ a interse¢cao da reta
AP com a reta BC e F a intersecao da reta QD com a reta AB. Prove que PQ = AB se, e
somente se, PF é bissetriz do angulo ZDPA.

6. Seja S ={1,2,...,300} o conjunto dos 300 primeiros nimeros naturais. Escolhendo ao acaso
dois ndmeros, nao necessariamente distintos, em S (cada nimero tem a mesma probabilidade
de ser escolhido), determine a probabilidade de o produto destes dois nimeros ser miltiplo
de 300.



