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Nivel 3— (1° e 2° anos do Ensino Médio)

PROVA DISCURSIVA (20 pontos por questio)

QUESTAO 1

Dois numeros de 5 digitos sado tais que todos os 10 digitos sdo usados (por exemplo: 43876 e

19025). E possivel que a diferenga entre eles seja menor que 250?

QUESTAO 2
Sejam a e k nimeros reais tais que se f (x) = ax? - 4022ax + k, entdo f (2010) = 2011.
Ache f (2012).

QUESTAO 3

Sejam ABC um triangulo com AB = AC e D o pé da bissetriz relativa ao vértice A. Sejam também
I a circunferéncia circunscrita a ABC e P o ponto onde a reta tangente a [ por A encontra a reta
BC. Finalmente, seja E o ponto de intersecéo da bissetriz do angulo APB com o lado AB. Mostre

que DE é paralelo a AC.

QUESTAO 4
Sejam A, B e C conjuntos tais que n(A) =2x - 3,n(B)=x-2,n(C)=3x-4enAUB UC)=x%

onde n(S) é o numero de elementos no conjunto S. Ache n(A M B).

QUESTAO 5

Uma sequéncia a4, ay, - . ., a, de inteiros ndo nulos é ditak - legal, sea;+a+...+a,=0ea
soma de quaisquer k numeros consecutivos na sequéncia é maior ou igual a 0. Por exemplo, a
sequéncia 1, -1, 2, -2 é 2 — legal, mas nao € 3 - legal, ja que a soma dos 3 ultimos termos é (-1)
+ 2 + (-2) = —1. Para quais valores de n existe uma sequéncia ao mesmo tempo 3 — legal e 4 -

legal?

QUESTAO 6

Existe funcdo f: | — j satisfazendo

f(fx)-x)=1 e [f)+x|<i—

paratodox € j ?



